Listanr 7
(poziom rozszerzony)

Zad. 1 (3 pkt.) Romb o przekatnych dlugosci 12 i 16 jest podstawa ostrostupa, ktorego spodek wysokosci to
punkt przecigcia tych przekatnych. Oblicz objetos¢ ostrostupa, jezeli jego pole powierzchni bocznej wynosi
104.

Zad. 2 (3 pkt.) Udowodnij, ze w tréjkacie ABC zachodzi rownosé¢
DA+ DB+ DC = 0,
gdzie punkt D jest srodkiem cigzkoSci tego trojkata.

Zad. 3 (3 pkt.) Dwie cigciwy okregu o promieniu 5 sa rownolegte oraz maja dhugosci 6 i 8. Jaka jest
odleglo$¢ migdzy tymi cigciwami?

Zad. 4 (4 pkt) Prostokat o stosunku bokéw 1:3 jest podstawg prostopadioscianu o objetosci 12. Jakie
wymiary powinien mie¢ ten prostopadioscianu, aby jego pole powierzchni catkowitej byto jak najmniejsze?
Oblicz to najmniejsze pole.
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Zad. 5 (4 pkt.) Wykaz, ze dlugos¢ przekatnej pigeciokata foremnego o boku a jest rowna —7—1 oraz oblicz
dtugos$¢ promienia okrggu wpisanego w ten pieciokat wiedzac, ze

cos72° = ¥2-1

Zad. 6 (3 pkt.) Udowodnij, ze w dowolnym tréjkacie jego trzy srodkowe dzielg go na szes$¢ trojkatéow o
takich samych polach.

Zad. 7 (3 pkt.) Dwie proste styczne jednocze$nie do dwoch okregdéw stycznych zewnetrznie przecinajg sie
pod katem 607, Oblicz iloraz dlugosci promieni tych okregow.

Zad. 8 (3 pkt.) Oblicz dlugos¢ promienia okregu stycznego do przyprostokatnych trojkata prostokatnego 0
dhugosciach 12 i 6 wiedzac, ze $srodek okregu lezy na przeciwprostokatnej. Oblicz odleglosci srodka tego
okregu od wierzchotkow trojkata.

Zad. 9 (4 pkt) Udowodnij, ze przekatne trapezu przecinaja si¢ w punkcie nalezacym do prostej
przechodzacej przez srodki podstaw tego trapezu.

Zad. 10 (3 pkt.) Dla jakiego parametru m liczby 3, 5, |m| moga by¢ dlugos$ciami bokow trojkata?

Zad. 11 (2 pkt.) Wykaz, ze jezeli dlugosci bokow trojkata prostokatnego sa liczbami catkowitymi, to ich
iloczyn jest liczba parzysta.

Zad. 12 (2 pkt.) Wyznacz réwnanie stycznej do krzywej y = —x3+ 4 i rdéwnoleglej do prostej y + 3x = 5.
Zad. 13 (3 pkt.) Oblicz najwigksza i najmniejszg warto$¢ funkcji y = 2x / (1+x%) w przedziale [0, 2].

Zad. 14 (3 pkt.) Funkcja f(t) = 500 + 3t + 4t — t3 opisuje wydajno$¢ pracy jednego pracownika po
t godzinach pracy. O ktorej godzinie wydajnos¢ pracownika jest najwicksza, jesli rozpoczyna on pracg o
godzinie szbstej rano i pracuje 8 godzin?



